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Professora Juliana Cobre

Entregar Exercicio 3

Exercicio 1. Verifique que X, 2% com {X, }n>1 sendo uma sequéncia de variaveis aleatérias tais que
P(X,=1)=P(X,=3)=hHeP(X,=2)=1-3%Vn>1

Exercicio 2. Mostre que se X,, B X, entao aX, +b Boax + b, para a e b constantes reais.

Exercicio 3. Seja {X,},>1 uma sequéncia de varidveis aleatérias independentes e identicamente
distribuidas com E(X1) = 0 e 02 = E(X?),0 < 02 < co. Determine o limite em distribuigao das
sequéncias {V;, }n>1 € {Wp}n>1, em que
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Exercicio 4. Sejam X,, n > 1, variaveis aleatorias i.i.d. seguindo o modelo de Bernoulli com
parametro p = 0,4. Determine um valor aproximado para P(Z;iol X; = 50).

V, = e W, = >1

Exercicio 5. Suponha que retiramos, com reposicao, 1000 cartas de um baralho com 52 cartas.
Determine, de forma aproximada, a probabilidade de obtermos pelo menos 65, mas nao mais de 90
azes, nessas retiradas.

Exercicio 6. Seja {X,}»>1 uma sequéncia de varidveis aleatérias i.i.d. com média 0 e variancia 1.
Também seja {Y), }n>1 uma sequéncia de varidveis aleatérias independentes com P(Y,, = +n) = ﬁ e
P(Y,, =0) =1— 5i;,n > 1. Suponha X,, e Y}, independentes para todo n > 1. Mostre que

2n2?
n

1 D
NG ;(X] +Y;) = N(0,1).
Exercicio 7. Sejam {X,},>1 varidveis seguindo o modelo B(n,p,). Se np, = A, = XA (A > 0),
quando n — oo, entdo X, B X, em que X é Poisson(A).
Exercicio 8. As variaveis X,,,n > 1, sao independentes e todas tém distribuicao Exponencial de
parametro A\. Mostre que a sequéncia {X?2},>; satisfaz a Lei Forte dos Grandes Niimeros.

Exercicio 9. Seja {X,,},>1 uma sequéncia de varidveis aleatérias i.i.d. com funcdo caracteristica ¢
tal que ¢/(0) = . Prove que X 5 4.

Exercicio 10. Sejam {a,,n > 1} uma sequéncia de numeros reais, com a, — a < 00. Se X, B
N(0,1), entao X,, + ap 2N N(a,1).

Exercicio 11. Para k > 1, X} ~ Bernoulli(py) sdo varidveis aleatérias independentes. Defina Y,
como o numero de sucessos, nas primeiras n realizagoes. Demonstre que

1 - 1 -
n(Yn—Zpi>£>0 e n<Yn—ZPi)wi>20
i=1 i=1

Exercicio 12. Considere X1, Xo,...,X,, varidveis aleatérias i.i.d. com quarto momento finito e
varidncia 0. Para uma amostra de tamanho n, seja S** = =152 em que S = - 3" | (X, — X)2.

P
Mostre que S*2 & o2
Exercicio 13. Seja {X,,},>1 uma sequéncia de varidveis aleatérias ndo correlacionadas duas a duas

com P(X, = —n) = P(X,, =n) =1/2. Prove que nao vale a Lei Fraca dos Grandes Numeros, mas a
sequéncia satisfaz o Teorema Central do Limite.

Exercicio 14. Sejam X,,,n > 1, varidveis aleatérias i.i.d. com média 0 e variancia igual a 02,0 <

0% < oco. A sequéncia Y,,n > 1, também, é formada por varidveis independentes identicamente

distribuidas, mas sua média é p, u < co. Verifique que Y — /nX S N(u,0?).
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