Calculo I - Lista 4 (Gabarito)

1)

Dado € > 0, seja 0 < § < €™.
Se 0 <z <6 entdo Yz < Ve =e.

Dado € > 0, seja 0 < § < /ae.

Se0<|x—a|<6entéo|f—\/5|:\/|;ff/|a<%

€.

(a) = (b)
Dado € > 0 por (a), sabemos que existe d > 0 tal que, se 0 < |z — a|] < d entao, |f(x) — I| <,
ie, limg—yq(f(x) — 1) =0

(b) = ()
Dado € > 0, por (b), sabemos que existe § > 0 tal que, se 0 < |z —a| < ¢ entao, |f(x) —I| < e.
Logo, se 0 < |h| < 6, entdo 0 < |(a + h) —a| < ¢ e, portanto, |f(a + h) — I| < €, ie,
limy, g f(a + h) =1.

(c) = (a)
Dado € > 0, por (c), sabemos que existe § > 0 tal que, se 0 < |h| < 0 entdo, |f(a+h) —I| <e.
Logo, se 0 < |z —a| < § entdo, |f((zr —a) +a) — I| <, ie, lim,,, f(z) = I.

Primeiro modo de resolugdo. Restrinja-se a 6 < 1. Dado € > 0, tome § = min{1, §}.

Se 0 < |z — 1] < & entéio, (2 — 7) — (=6)| = [a? — 1| = |z — 1|z + 1] <20 < 2§ =.

Segundo modo de resolu¢do. Dado € > 0, seja § = /1+e—1. Se 0 < |z — 1] < J entdo,
(22 —=T) = (=6)| =2 =1 =z —1jz+1|=|z—-1|jlz —1+2| <66 +2) =

Como V = RI, a corrente I em funcao da corrente R é dada por I(R) = V/R = 120/R.
Observando que I%in214f (R) = 5, a resolucao pode ser dada em termos da defini¢ao de limite:
—

para uma precisao € = 0, 1 dada, devemos determinar § > 0 tal que:
0<|R—-24|< 0= |I(R)—5| <0,1.
Agora, |I(R) — 5| < 0,1 é equivalente a

120
-0,1< ——-5<0,1
) R )

ou seja,
120 120
51 <R< 10
Sendo 120 120
1= 23,52941176470588 e 19 = 24,48979591836735,
temos

24 - 23,52941176470588 = 0,4705882352941176
24,48979591836735 - 24 = 0,4897959183673469

Assim, podemos tomar ¢ = 0,4705882352941176, para obter como resposta possivel o intervalo
[23, 529411764 70588, 24,47058823529412].
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