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Exemplo 0.1 Fa�ca um esbo�co da representa�c~ao geom�etrica do gr�a�co da equa�c~ao e denomine

a superf��cie, em cada um dos itens abaixo:

a) 4x2 + 9y2 + z2 = 36 b)
x2

36
+

y2

25
= 4 c) x2 = y2 + z2

Exemplo 0.2 Determine o dom��nio da fun�c~ao f, cuja lei de forma�c~ao �e dada por cada um dos

seguintes casos:

a) f(x, y)
.
=

xy

x− 2y
b) f(u, v)

.
=

√
1− u− eu/v c) f(x, y)

.
=

xy

x2 − y3

Exemplo 0.3 Consideremos a fun�c~ao f : R2 → R dada por f(x, y)
.
= x2 + 2xy, (x, y) ∈ R2.

(a) Encontre as curvas de n��vel c associadas �a fun�c~ao fun�c~ao f, quando c = 0 e c ̸= 0.

(b) Encontre a intersec�c~ao da superf��cie de�nida pela representa�c~ao geom�etrica do gr�a�co da

fun�c~ao f com o plano y = mx, onde m ∈ R.

(c) Obtenha uma representa�c~ao geom�etrica do gr�a�co da fun�c~ao f.

Exemplo 0.4 Obtenha uma representa�c~ao geom�etrica do gr�a�co das curvas, ou das superf��cies,

de n��vel das fun�c~oes abaixo, nos n��veis indicados.

a) f : R2 → R, dada por f(x, y)
.
= x− y, (x, y) ∈ R2, e c = 0, 1, 2

b) f : R2 → R, dada por f(x, y)
.
=

ex

2y
, (x, y) ∈ R2, y ̸= 0, e c = −

1

2
, 0,

1

2

c) f : R2 → R, dada por f(x, y)
.
=

√
x2 +

y2

4
, (x, y) ∈ R2, e c = 0, 1, 2

d) f : R2 → R, dada por f(x, y)
.
=

√
x+ y, (x, y) ∈ R2, x ̸= y, e c = 0, 1, 2

e) f : R3 → R, dada por f(x, y, z)
.
= x− y, (x, y, z) ∈ R3 e c = 0, 1, 2

f) f : R3 → R, dada por f(x, y, z)
.
=

√
x2 +

y2

4
+

z2

9
, (x, y, z) ∈ R3 e c = 0, 1, 2

g) f : R2 → R, dada por f(x, y, z)
.
=

√
x2 + y2 + z2, (x, y, z) ∈ R3 e c = −1, 0, 2

h) f : R2 → R, dada por f(x, y)
.
= xy, (x, y) ∈ R2 e c = 0, 1, 2

1


